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Limes funkcije

Neka je a konacan realan broj ili 0. Ako postoji realan broj L, kojem se funkcija y = f(x) priblizava kad je varijabla x
blizu a, tada taj broj zovemo limes funkcije f u tocki x = a, odnosno

L = lim f(x).

Jednostrani limesi
Ako se priblizavamo broju a s lijeve strane, tj. preko vrijednosti koje su manje od a, onda takav limes (ako postoji)
nazivamo lijevim limesom funkcije f u tocki x = a. PiSemo:

xl_i)ltll‘l_ f(x).

Ako se pribliZavamo broju a s desne strane, tj. preko vrijednosti koje su vece od a, onda takav limes (ako postoji)
nazivamo desnim limesom funkcije f u tocki x = a. PiSemo:

lim, f(x).

X—=a
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Limes funkcije

Neodredeni oblici:
* Limese racionalnih izraza oblika:

0 . o
* 5 odredujemo skracivanjem
o . T . . ’ . . .
* = odredujemo dijeljenjem s najvecom potencijom u nazivniku

* 00 — 00 odredujemo svodenjem na zajednicki nazivnik
* Limese iracionalnih izraza oblika:

0 , . . e .
* s odredujemo uvodenjem nove varijable ili racionalizacijom

. = odredujemo dijeljenjem s najvecom potencijom u nazivniku

oo

« o0 — oo odredujemo racionalizacijom
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Limes funkcije

1.1. Odredite slijedece lijeve i desne limese:

o x% 4+ 3x
) }Cl_rg X —3
_ x+1
b) I G TS £ 5)
X+ 2
C) lim

x-2 (x — 2)°




Limes funkcije

1.2. IzraCunajte slijedece limese:

y x?—1
a) xl—rg sz —x—1
| 2x%+ 3
b) lim

x——o0x% +x + 1

o 1 3
‘ er{lJf 1—x 1-—x?




Limes funkcije

1.3. IzraCunajte slijedece limese:

WVx+4-2 |
a) lim c) lim
x—=0 X X— 00
x% —x
b) lim d) lim
x=14/x +3 — 2 X—00

V3x4

1

2

+ 3

V3x3 —2x + x

x% 4+ x




Limes funkcije

1.4. IzraCunajte slijedece limese:

a)  lim (xz — x4 1)

X—00

b) lim vx (Vx + 1 — vx)

X—00




Limes funkcije
1.5. IzraCunajte slijedece limese:

| . sin(x — 2)
: xl—rg 3x — 6

- sin3x
b) lim —
x—0Sin 5x
. 1
C) lim x - sin—
X— 00 x




Tablicne derivacije

x™ n-x" 1

Sin x COS X
1 COS X —sinx
In x —
X " 1
1 5X 2
log, x COS4 X
x-lna ‘ 1
ctg x
X X .
e e sin? x
a’* a* -lna
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Pravila deriviranja
1. () =0

2. (c-f®) =c-f'(x)
3. (f) +g9®) =f'(x)+g' )
4. (f()-g(x) = f g+ f(x)g'(x)

. (f(x))’ _ 09 — f(0)g' ()
9(x) (9(0)’




Derivacije

2.1. Primjenom odgovarajuceg pravila derivirajte slijedece
funkcije:

a) f(x)=(x-3)(x*—-2x+4)

b)  f(x) = (x* —x)(x° + 6)

c) f(x)=x3-<2+1 1)

x x?




Derivacije

2.2. Derivirajte slijedece funkcije:

1 —3x
a) f(x)=2x ]
) ) =
“+3x—4
c) f(x)=x x_zz




Derivacije
2.3. Derivirajte slijedece funkcije:

a) f(x)=((x*+3x—4)cosx

X — SInx

) f() =<

COS X

c) f(x)=cosxctgx




Derivacije

2.4. Derivirajte slijedece funkcije:

a) f(x) =x%log,x c) f(x)=e*—-3-2%+1
10* + 6*
) F() = Q) FO)=—;




Derivacije

2.5. Derivirajte slijedece funkcije:

a) f(x)=3x+ /x\/}+ V2 c) f(x) =1Cistgx - 2
- Sin x B Ctgx |
b) f) =—5— (7 +2)logx d) f(x)= e’




Derivacije

2.6. Rijesite u skupu realnih brojeva jednadzbu: f'(x) = g'(x),
gdje je f(x) = %x‘*, ag(x) = —%xz + 3.

2.7. Rijesite u nejednadzbu: f'(x) > g'(x), gdje su:
fx) =2x3—x2++3, gx) =x3 —1x2 2.
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Derivacija slozene funkcije
[F(g))] = f'(9() - g'(x)

3.1. Derivirajte slijedece funkcije:

a)  f(x) = (x*+3)° b) flx)=(01-x

¢c) f(x)=(x?+5x—-1)

5X3)5



Derivacija slozene funkcije

3.2. Derivirajte slijedece funkcije:

a) f(x)= V1+2x d f(x) =cos®x

b) f(x) = Y (x +3)3 e) f(x)=cosx®

c) f(x)z\/1+\/§ f)  f(x) = sin3 x*




Derivacija slozene funkcije

3.3. Derivirajte slijedece funkcije:

a) f(x) =sin(3x + n)\/l — x4
b) f(x) =logs(x* +5)

c) f(x)=sin(In(x + 2))

d) f0) = tg(lnxi1)




Derivacija slozene funkcije

3.4. Derivirajte slijedece funkcije:

a)  f(x)=2%+4 c)  f(x) = eVxe”

b)  f(x) = : d) f(x) =21~

5x?




Derivacija slozene funkcije

3.5. Derivirajte slijedece funkcije:

1
a) f(x) = Ztg‘Lx —Etgzx — In cos x

b) f(x) =log?(2x + 1)

c) f(x) =In(In(x? + 4))




Logaritamsko deriviranje

4.1. Derivirajte slijedece funkcije:

a) f(x)=(nx)" ©)  fx) = e 4 x7H1

D) f() =(in0)°*  d)  fG)=n? 428 +x7 4R




Logaritamsko deriviranje

4.2. Derivirajte slijedece funkcije:

a) f(x)=x-(x%+1)V*

Vx + 1
x%+1

b) fx) =




Derivacije viseg reda

4.3. Odredite prve dvije derivacije sljedecih funkcija:
a) f(x)=sinx —tgx

b) f(x) =xsinx

X
c) f(x)=




Derivacije viseg reda

4.4. Odredite sve derivacije sljedecih funkcija:

a) f(x)=ax*+bx3+cx*+dx+e
b) f(x) =Inx

c) f(x)=e*




Hvala ©
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