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Racionalne i iracionalne funkcije

Knjiga ,Matematika za IT”

* Poglavlje ,Racionalne funkcije”, str. 26. — 34.
* Poglavlje ,Iracionalne funkcije”, str. 35. — 40.




Racionalne funkcije
Nekasu p(x) =a, - x"+a, ;- x" 1+ +a;-x+a, |
gx)=b, - x™+b,_1-x™ 1+ +b-x+ b,
dva zadana polinoma. Tada se njihov kvocijent

f(x):p(x): A, X"+ a,_ 1 x" e+ ag - x +ag
qg(x) by, -xm+b,_;-x™1+--+b-x+ b,

naziva racionalnom funkcijom.

Ako je stupanj polinoma p(x) manji od stupnja polinoma g (x),
odnosno n < m tada kazemo da je funkcija f(x) prava racionalna
funkcija.
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Racionalne funkcije

Koje od navedenih funkcija su racionalne funkcije?
Koje od njih su prave?
3x% + 6x +1

a) f(x)= 5 racionalna funkcija (nije prava)
— X
by px)=x-V2+4 racionalna funkcija (nije prava)
x* . .
c) gx)= prava racionalna funkcija
x — 2x6
4 3
— 2 . . .
d gqglx)= * X a nije racionalna funkcija
x%2 —x —+/x




Racionalne funkcije

O - . 1
Prikazite grafiCki fuchuu f(x) = ~. . 0
| 1 1
| 2 0.5
2| 10 0.1
di 0.5 2
R B B 0.1 10
0 nema rjesenja, oo
-1
-2 -0.5
-10 -0.1
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Racionalne funkcije

PrikaZite graficki funkciju f(x) = ~.  Podrugje definicije funkcije:

A

x*+0
Dr = R\{0}

- o w =

Nultocke: nema nultoCke

Asimptote:
- vertikalna asimptota, x = 0
- horizontalna asimptota, y = 0
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Racionalne funkcije

p(x) - x"+ap_q x4 4ag - x+ag

f(x)zm_bm'xm+bm—1'Xm_l_l_”.-l_b.x-l—bo

Kada je funkcija definirana?  q(x) # 0
Za q(x) = 0 imamo prekid domene.
Svaki prekid domene je kandidat za vertikalnu asimptotu.

Kako se odreduju nul-to¢ke funkcije? p(x) =0
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Racionalne funkcije
ax + b

cx + d

Prikazite graficki funkciju f(x) =

Podrucje definicije funkcije: cx +d + 0

-

d) .

¢ b -b/a ~d/c
Nultoc¢ka: ax+b =0, X ===
Asimptote:
- vertikalna asimptota, x = —%
- horizontalna asimptota, y = %
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Racionalne funkcije

1
Prikazite graficki funkciju: f(x) = —

X2 6
Podrucje definicije funkcije: J
x%#0 |
Dy = R\10} |

Nultocke: nema nultoCke

Asimptote: T 3
- vertikalna asimptota, x = 0 -1}
- horizontalna asimptota, y = 0 )l
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Racionalne funkcije
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1
f(x)=x—3

- M w E = o
T T T T T -"

Racionalne funkcije,

4
3l
2
1
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Racionalne funkcije

Geogebra:
https://www.geogebra.org/m/X5emgvb4
https://www.geogebra.org/m/BvraYrsu

Toni Milun video materijali:
https://www.youtube.com/watch?v=vvv-ZGEQOyw
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https://www.geogebra.org/m/X5emgvb4
https://www.geogebra.org/m/BvraYrsu
https://www.youtube.com/watch?v=vvv-ZGEQ0yw

Iracionalne funkcije

Funkcija kod koje se nezavisna varijabla x nalazi pod korijenom
naziva se iracionalna funkcija.

ProucCavat cemo funkcije oblika
f(x) =Vgx)

gdje g(x) predstavlja racionalnu funkciju.




Iracionalni broj

Koristimo li predmete u kojima se pojavljuju iracionalni brojevi?

Papir A4 formata

A4 je takav format da |

e omjer duljina dulje prema kracoj

stranici uvijek konstantan, bez obzira koliko puta presavijamo

papir. Odredite omjer duljina stranica papira formata A4.

Rjesenje: omjer duljina stranica iznosi V2.




Iracionalne funkcije

Koje od navedenih funkcija su iracionalne funkcije?

a)  f(x) = V2x+1 nije iracionalna funkcija
V3 —x
b) »plx) =2x iracionalna funkcija
c) gx)=- VX Iracionalna funkcija
x? +1
d) ) = 5|11 2 ix nije iracionalna funkcija
\ 3 2




Iracionalne funkcije
Prikazite graficki funkciju f(x) = /x.

X f(x)
\ 0 0
1 1
2| 2 1.41..
4 2
B 0.5 0.70...
| | | | | -1 nema rjesenja
# 1 2 3 4 S g -2 nema rjesenja
-4 nema rjesenja
-0.5 nema rjesenja
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Iracionalne funkcije

Prikazite graficki funkciju f(x) =x, gx) =3x, h(x) = Yx.
A
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Iracionalne funkcije
Prikazite graficki funkciju f(x) =f{/§, g(x) =3/x, h(x)=x.
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Iracionalne funkcije

Kada je iracionalna funkcija oblika

flx) ="Yg(x)

tada je uvjet na domenu (koji postavljamo zbog iracionalne
funkcije) g(x) = 0.

Kada je iracionalna funkcija oblika

fO) =""g®)

tada zbog iracionalne funkcije ne moramo postavljati uvjete na
domenu.




Iracionalne funkcije
Prikazite graficki funkciju f(x) = v2x — 1.
Odredite joj nultoCke i domenu, te par istaknutih toCaka.

Domena: 2x—1>0 3

NultoGke: V2x — 1 =0

LC\ ALGEBRA



Iracionalne funkcije

Prikazite graficki funkciju f(x) = V6 — 3x.
Odredite joj nultoCke i domenu, te par istaknutih toCaka.

Domena: 6 —3x >0

Nultocke:v6 —3x =0
X = 2

f(1) =V3=1.73..

F(-1) =3
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