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2. VJEROJATNOST
Dogadaiji

w — elementarni dogadaj (bilo koji ishod slu¢ajnog pokusa)
Q - sigurni dogadaj (skup svih elementarnih dogadaja)
A, B, C, ...— dogadaji (podskupovi od Q, sastoje se od elementarnih dogadaja)

@ — nemoguc dogadaj

1. Bacamo jednu kocku. Odredite elementarne dogadaje u dogadajima:
a) A - {pao je prost broj},
b) B -{pao je broj djeljivs 3},

c) C-{pao je broj koji je djelitelj broja 10}. )“ Q \,.b/*&‘lﬂil“ %i\g"\
.

A
Y = 12,,5Y
LY ¢ =136
SIRESUIEIEY

2. Proizvodi koji silaze s proizvodne trake oznacavaju se slovom D-dobri i L-l0Si.
Oznacavanje traje dok se ne oznace 2 losa proizvoda uzastopno ili dok se ne
izvrée ukupno 4 oznake. Registrira se dobiveni niz slova D i L. Odredite
prostor elementarnih dogadaja i prikazite pomocu njih dogadaje

a) A-{oznaceno je vise D nego L},

b) B - {oznadavanje je stalo u prva tri koraka}.

e porusS = doe Lloga ili 4 vlwpuo
U zel4opwo

dwosier eleve daaiks Obﬁ%q Su=l Ll dlL, dyLL
DLBLLDLD | LDDBL,

DL, DD, BDLDD, Lywd,
DPDR, LBLLY

a) A-={ DPDL, DO, DB, LpdD, DIBYY
LY =4 vy oy

Y\_g_u?)-\ref U ?vw\% \emke
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Operacue na dogadajima (Skupwumq )
AU B {ostvario se barem jedan od dogadaja A i B}

O [presper = rofed x|

v
A N B = {ostvarila su se oba dogadaja 4 i B}

et
A\ B = {ostvario se dogadaj A4, a nije se ostvario B}
VrijediA\ B =A ﬂ B.

A = {nije se ostvario dogadaj A} (suprotan/komplement od 4

3. Bacamo dva novcica. Odredite elementarne dogadaje u dogadajima:
a) A -{glava na prvom novcicu}, B - {pismo na prvom novcicu},
b) C-{barem jedna glava}, D - {barem jedno pismo},
c) BuD,BnD,
d) AUBANB,
e) CuD,CND.

2 l»od&c
A Lonsl 4y

selpr Q) =]e6, &P PG \3"3
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dwwgqhww
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a) A:{G—G\G-’S’S @:{ PG l?Ps

b) € =466 68 re) D=4 6P, PG 1R

bokreun

\?‘ =~ | il uise

) &ud =l pp GFy RNd=J PG PPy

O [oregper = wofede|
4

e) cud=I66,67 76 PR)= <nd =4 r6 6}

d) AU%:QGG,GPlPesQer Anﬂ;:%
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4. Bacamo dvije kocke. Odredite elementarne dogadaje u dogadajima:
a) A -{zbroj brojeva na kockama je neparan},
b) B - {barem jedna kocka je pala na 1},

c) C-{zbroj brojeva na kockama je 5},

d) BnC,
e) ANB,
fl AnB
Juje lbscke - ol reeviiell, 66 =36
2

(elemen. d"ﬂ%&) 1.

A2,
Q=441 A2 13A9) 15,46,

2, 43, 44 ks, 46
G A T v I S VI (U1 1 &Y
Gr, b2, 65 6y, €3, ée5

25°| VP~ tH

AA = LA epan § A panad
A=l M 16, 24, 23,25, 2,34,%6,
G4, 454Y, 52.54,56, 606D 5T
\°\ %=Xbu—e\,« A pale v /IH
B =4 M 12, 0,14, 1S, 46, 2k, S, 44,84, 647

) C= Laoni 53

c:{q{h%lllﬂallit(s
d\ BOC = Tan 14)
2a\e Ll
) Aﬂ%:{?bm\' npsras Gcﬁ-’miu(s
={ A2, mu, 16y 20,41, 61

1) ANB = %\LAJ
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5. Dva strijelca S;i S, gadaju u jednu metu, svaki sa po jednim metkom. Neka
su dogadaji A;= {metu je pogodio strijelac §;}, i = 1,2.

a) Odredite prostor elementarnih dogadaja.

b) Pomocu 4; prikazite A - {meta je pogodena tocno jednom}.
c) Pomocu 4; prikazite B - {meta nije pogodena}.

d) Kakav je dogadaj C - {meta je pogodena sa 3 metka}?

e) StoznatidogadajD-(4; NA;) U (4; N4,) U (4, N A4,)?

Bzt e gpde S1) 0- prrsh
A O S s i 1= pegmien
4. 1Sk
a) .= {00, 04, 10, AA\]

Y

) / ANA,

& — .
A‘\!\PTL A"QA"' A«ﬁ K,_

b) (powoéu opcncl—; Sa CQ&QJQM :
. 5 .

A (@) U (DA, Aefteo]

4) -

s % \.M}\dg V\Ma))g

bpbvmﬁo " W

Sto znacidogadajD - (4; N4,) U(4; n4,) U (4; N A4,)

M/\lq&éf D= Lﬁ“’am;\o Serec A S*ﬁl«.gg
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6. Nekasu A, BiC dogadaji. Koristeéi se operacijama s dogadajima, napisite
izraze za sljedece dogadaje:

a) Ostvarila su se sva tri dogadaja, b) Ostvarila su se to¢no dva dogadaja,

c) Ostvarila su se barem dva dogadaja, d) Nije se ostvario nijedan dogadaj.

Q)

)

c oxtslio ®A

i .
q) o%Navilee 808 L - ANBNC @

0) fotpe 2 (M\ME\B A0enc) U (3 nENC)

¢) baew 2: (ANBNCT) u(m%nc\u@\'mmc\u(mmcﬁ

o\) lm\\ Se&au % I; G’G na ol AUBUC

e (/

. . . 4
Vjerojatnost £ ©

s "kV“J'
Vjerojatnost je funkcija koja svakom dogadaju pridruZuje realan broj te ima odredena svojstva.

Naime, vjerojatnost je preslikavanje P : F +— [0, 1] definirano na algebri dogadaja F, za koje

vrijedi: _p? 1
NP@Q)=1 P®) =0, (normiranost)
. 2)ako A c B, tada P(4) = P(B), (monotonost)
A . e
&Fx’ Ly ¥ "(5 ) Ako su 4 i B disjunktni dogadaji (tj. ako nemaju zajednickih elemenata), tada vrijedi
W
. M@ R P(A U B) = P(A) + P(B). (aditivnost)
)
Broj P(4) zovemo vjerojatno3¢u dogadaja A.

Svojstva: Il(?l) =1-—P(4)

e — LIEA['J‘}?) =P(A)+ P(B) — P(AﬁB) —>yvjerojatnost unije
==

= vjerojatnost komplementa
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7. Ako su Ai B dogadaji, P(4) = 0.6, P(B) = 0.4, P(A U B) = 0.8, izratunajte
vjerojatnosti P(4), P(B),P(AnB),P(AnB),P(AN B).

?(A) =06 p(A)=7
PB)=0Y4 PR = 1- PA) = A-06 =0%
p(alg)= 0.3

P(B)=A-P@)=4A-04 =06

—_——

P (An8) =7 PAUB) = P(A) + P(B) — PGADR)
?W‘;mv P + PR\ - P(ALRBY
= 06 + 04 — 0.8
= O_L
PCANBY =7 ANB) = — P(ANG
) = PGANB) = F@®) = )
— BNA
(B’
T 0.4 -0.2
= 0.2
P(anE)=7

P(@D}): P(M—?(Aﬂ (& P(aug) — P(R)

o = 0§6-0.2
cef o

8. AkosuAiB dogadaji, P(AURB) =0.8,P(ANB) ;O.ZJP(J) = 0.6,
izracunajte vjerojatnosti P(4), P(B),P(A\ B),P(AU B).

\

p = -
(AUE)) 0.3 PA)= A- P(&) = A-0.6= 04
F(AnB)=0.2 -
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P(E)- 06 | P (AUB) = P(A)+ P(B)-T(anB) |
v s ? L~

P(®) = Paur)- P(&) + PC(ANR)
P(B) = 0.g —0Y4 + 02
P(B) =

- P 0l
d) =
& ~°°

P(A-D\S) /\"‘ ?(An&) =N-02=04

|PGY =1 — v

e
elementarnih dogadaja oznacavamo s

p1 = P({w1}), p2 = P({wz}]).-.., pn = P({w,})
i za njih vrijedi

P1>0 p:>0,..,p,>0
——

Vjerojatnost nekog dogadaja A dobijemo kao zbroj vjerojatnosti elementarnih
dogadaja iz A.

te

| Primjerice, ako je A = {w,, w3, w,}, tada je P(A) = py + p2 + pa.
L

9. Nekaje Q = {wy, Wy, w3, w,}ip; = P({w;}), i = 1,2,3,4. Je li preslikavanje
P:P(Q) — [0,1] vjerojatnost ako je:

a) p; = 0.25,p, = 0.25,p; = 0.25,p, = 0.2, a) W, ESm’. M:)( 4

b) p, =0.3,p, =04,p; =05,p, =-0.2, -

¢) py = 0.25,p, = 0.25,p; = 0.25,p, = 0.25? b) NS, fer Pq MR 7o
¢) ba

10. Neka je = {w,, w,, w5 }. Ako je P({wy, w,}) = 0.7, P({w,, w3}) = 0.6,
odredite vjerojatnosti dogadaja {w; }, {w,}, {ws}.

P P A
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1U. NEKa J& 1L = {Wy, Wy, W3 }. AKO J& F{Wy, Wy3) = U./, F{Wy, Ws}) = U.b,
odredite vjerojatnosti dogadaja {w, }, {w,}, {ws}.

A
?(m) = 0.3 —=> | pa+ paf= 03

Pl{wsw3h) = 06 2 parph @0

B =
P“"'?‘l\)/’°? \94-[- 0.6 =1
P('{\W\\!\ é%-’q = 0.4
0. kq =1
2. wda p(A)+ PRusY) =/ P35
o fe S 0.% + b1 =1 ‘9 .
:0_
Yorb =03 L&

b}

9. lzracunajte vjerojatnosti dogadaja A i B iz zadatka 2. ako loSi proizvodi silaze
s proizvodne trake s dvostruko manjom vjerojatnoséu nego dobri.

W L"’S W, L’.'Q.

by
A-={ DPDL DO, DB, LpD, DOV Y
= LL,; dDL
(3 5\_“‘ | w}\

prol
25221 = 8
/\91- = %fb - piie v {e=du 'Fa— -,—5--,5 37 =
e N )
y = o e B =2L)DZL4Z 3
PL+'\°D 1 Pe 1.75'75'_3' - %
V4
Ly, + =42
> P> *Po I _ \95 _2
—_ b g,‘
\)h +2Pb =2
4 1o
.2 - (2\* - e
!\%-g Ps 3\ =
S R 4
PL= 30 = 377
N PA) = Pat b +p3 rr & ps
Pu =
— O TN ST
n

A 2Fy

-
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